IV Sommes doubles Sommes et produits

n p
¢ Objectif. Calculer une « somme de sommes » i.e. une somme S de la forme S = ZZai,J- aussi notée Z ajj-
i=1j=1 1<i<n
1<j<p
SF 4 : Intervertir des symboles )_

D %

1<i<n

1<j<p

~————

* Explication. La somme » D’abord sur les lignes. * D’abord sur les colonnes.
S peut étre vue comme =L =2 e j=p =1 =2 e P
la somme des termes d’un _ P i=1 (TR 41,2 | -+ | A,p
tableau rectangulaire. Elle B R El 1
peut étre calculée en com- - p i=2| Ay azy | - | agp
mencant par sommer sur les =2 g1 dp2 ... Aap | ™ Zaz,j n P . . .
lignes ou bien en commen- j=1 5= Zai,j .
cant par sommer sur les co- S S i=1j=1 Frlny ) (An2 ) G
lonnes L : ' : p ; 3 ; 3 ;

ol Gnt o Apa e App |~ ) A Yoain Y iy ... ) aip

L =1 i=1 i=1 i=1

j=1i=1
Exemple 1 — Calculer: @) S; = Z i b) S, = Z (i +j). C) S; = Z 2259,
1<i,j<n 1<i,j<n 0<i,j<n
SF 4 : Intervertir des symboles )  dans une somme double
4 3\ 4 )
1<i<j<n 1<i<j<n
. J . J
N——
* En commencant par les lignes. * En commencant par les colonnes.
j=1 j=2 j=n j=1 j=2 j
) 1 =1 d1q ar | ---
=1l dy 42 ... Aip | O Z (11’]'
Jj=1
n i=2 azlz v
i=2 a2,2 Clz’n ~> Z azrj n,on .
j=2 S = a,-,j .
i=1 j=i i=n
n 2 M
i=n Ann |~ L anj 1 2
j=n Y a1 X4 e
i=1 i=1
n_j
=) 3
j=1i=1

n n
Exemple 2 — Calculer: a) S; = Zzl b) S, = Z i

i=1 j=i 1<i<j<n



