Fonctions usuelles
m Exemples de base

Calculer la dérivée de la fonction f : x > x*.
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@

@ Résoudre I’équation shx = V3 d’inconnue x € R.

On note f la fonction f : x > xe*
1. Montrer que f est bijective de [~1,+oo[ sur [—e~!, +co].
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2. On note W la réciproque de la fonction f. Montrer que
W est dérivable sur |—e~!, +oo[ et que :

W — )

_o1 oof, =
Yxe€]-e ', +o0] x(1+W(x))
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Montrer que f : x > 10* est une bijective de R sur R} et
déterminer une expression de f!.

@ Calculer :

1
a) Arcsin 5 Arcsinl, Arcsin 0, Arcsin

(=)

2 20
b) Arcsinsin ?T( et Arcsinsin TH

@ Calculer :
1 -1
a) Arccos 5 Arccos1, ArccosO, ArccosT

20
b) Arccoscos —g et Arccoscos TT(

c) Arccoscos6 pour tout 6 € [, 27t].

Résoudre I'équation :  Arccosx = 2Arcsinx, d’in-
connue x € R.

Calculer:

Soitz=x+iye C\IR_.

G
Arctanl, Arctan\/g, Arctan0, Arctan —.

V3

i y
z /xz yzezArctanx

; y
7= /X2+yzez(7'c+Arctanx)

1. On suppose x > 0. Etablir :
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2. On suppose x < 0. . Etablir :

Chapitre 4

14)] Montrer que pour tout réel x :

Exercices du cours
m Grands classiques

@ Montrer que pour tout x € [-1,1]:

Arccosx + Arcsinx =

7

D Résoudre I’équation :  Arctan2x + Arctan 3x =
d’inconnue x € R.

m Démonstrations

é) Soit a € R. On note p,, la fonction x - x“.

1. Justifier la dérivabilité de p,, sur IR} et calculer sa déri-
vée. Soit @ > 0. On prolonge p, en 0 en posant 0¢ = 0.
Montrer que la fonction p, ainsi prolongée est dérivable
en 0 si et seulement si a > 1.

InX
Q Soient a, 8 € R}. En utilisant la limite Xlim DT =0,
—+00
nx)?
montrer que —— — 0
X X—+00

ch’x—sh’x=1

Etudier (parité, dérivabilité, dérivée, limites et variations)

la fonction th
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1. Rappeler 'expression de la dérivée de Arcsin sur |-1,1[.
2. Soit x € [-1,1]. Montrer que:  cos(Arcsinx) = V1 —x2
3. Démontrer la formule de la question 1.
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. Prouver I'imparité de Arctan

. Justifier la dérivabilité de Arctan sur R et calculer sa
dérivée.

N

E) Montrer que pour tout x € R* :

TC
— ix>0
B S1 X

1
Arctanx + Arctan — =
X six<0




